Zadania z poteg, funkcji wyktadniczej i logarytmow

(poziom rozszerzony)

Zadanie 1: Oblicz:

a) V1472-62 + 1472 - 82
b) V1132 — 1122 — /892 — 802

Zadanie 2: Jaki liczbv x iest liczb iodli _279+817 8164425
adanie 2: Jakim procentem liczby x jest liczba y, jesSli x = 913 orazy = S1el2

Zadanie 3: Przedstaw w postaci jednej potegi:
125%()*

253.\/5
64722

46:23

b)

Zadanie 4: Zamien na potege:

a) V432
b) V12535

Zadanie 5: Oblicz:

a) V9-[(1,5)"1+9715] — 2775

<6—11%><6+11%)

b) (V6—V11-+6+y11)2
Zadanie 6: Wykaz, ze:

a) V13—4/3=2V3-1

b) V9 —4v5—v6—2V5=—1
Zadanie 7: Naszkicuj wykres funkcji wyktadniczej i omow jej wtasnosci:

a) f(x)=2*

b) f() = (5)*

o) flx)=2""-2

d) f(X) — 4—x+1

e) fx)=3"7"+3

Zadanie 8: Napisz wz6r funkcji wyktadniczej g(x) powstatejz f(x) = 8* w wyniku przeksztatcenia:

a) Przesuniecie o wektor U = [2,0]

b) Przesunigcie o wektor 4 = [0, —4]
c) Przesuniecie o wektor 4 = [—4, —1]
d) Symetria wzgledem osi OX

e) Symetria wzgledem osi OY

f) Symetria wzgledem poczatku uktadu wspotrzednych



Zadanie 9: Naszkicuj wykres funkcji f(x) = 2%, a nastepnie naszkicuj wykres funkcji g, wiedzac, ze g(x) =
f(—=x) — 4.

a) Napisz wzoér funkcji g

b) Oblicz wspotrzedne punktu wspdlnego wykresu funkcji g i osi OY

c) Sprawdz czy liczba -2 jest miejscem zerowym funkcji g

d) Odczytaj z wykresu zbidér wszystkich argumentéw, dla ktérych funkcja g przyjmuje wartosci ujemne
Zadanie 10: Naszkicuj wykres funkcji i omow jej wtasnosci:
_(1yx' o) y=l27-1]

a) y=-1{3
d) y=1[2"7% -4

b) y=-3"+24

Zadanie 11: Rozwigz graficznie réwnanie, bgdz nieréwnosc:
a) —2*1=-15x+0,5 d) 2¥2<5—x
b) 4l*l =5 — |x] e) 21X <3 —|x]

c) |G)x - 1| =—-2x2—-8x—-5

Zadanie 12: Zbadaj liczbe rozwigzan réwnania w zaleznosci od wartosci parametru m:

a) 4 1=m+2

1 X

) |2=(5) [=m* -1
C) 2|x—2|+x = m?2

Zadanie 13: Rozwigz rownania, badz nieréwnosci:

a) Q=1 f 272 - 2571 = 14

_ _ g) 3x+1 _ 3x _ 3x—1 — 15
b) (g)xz 3x _ (g)x 3

1

h) & < 27x+8
C) (zﬁ)x+1 — ye—e 27

. 2_ 8
I) 0,5x 9x+17,5S

Sl

d) 2x3+x2 — 32x+1

: 2x+5 + 2x+4— + 5. 2x+2 > 34
e) (TN7)H+2 = (;*797 3x-6 i)

Zadanie 14: Rozwigz rownania wyktadnicze:
o () =12 () 4270 o gt
2 _ -2 f)
0 (3) —24e57 - (3) =0 ST
) 7 44-7*—5=0 gl (E) =(§)

3*+2 _ 3*-2
3%43  3%-3

4IH5+9+13+-+(4x-3) — g4

d)

Zadanie 15: Rozwigz nieréwnosci wyktadnicze:
b) 16¥ +3:22¥t1 + 8 <0

() Z30.(3)"
a) 8 (3) 30 (3) +27=20 c) 83%¥—3.82X_6-85+8>0



2X+141
2

-9
d) 4,53+6+9+ 3% < (g) e) 2¥ +4% + 8% ... <

Zadanie 16: Wyznacz wszystkie wartoséci parametru m dla ktérych rownanie 4* + (m — 2) - 2* +4 =0 ma
dwa rdézne rozwigzania.

Zadanie 17: Wyznacz wszystkie wartosci parametru m dla ktérych réwnanie
3* —2(m—1) -3* + m+ 5 = 0 ma jedno rozwigzanie.

Zadanie 18: Wyznacz wszystkie wartosci parametru m dla ktérych rdwnanie
(m+1)-49* + 2(m —3) - 7* + m — 1 = 0 nie ma rozwigzan.

Zadanie 19: Oblicz:

logi4 4/1000
%) log g) log-o
b) log,s5 h) log,625
1
c) logaz; i) log%3\/§
d) [ 1
) loser ) loguoss\3
€ 04ys k) log glog 527
9v6'093
f) logi10
Zadanie 20: Oblicz stosujac wtasnosci dziatan na logarytmach:
a) 310935 4+ Jpg253 g) 53+l0g2s2
b) 27!09s2 — log,,1 h) 6210963
log,V3 3 . __logy144
c) 16:3 . +log5(V3) i) log,12 oot
4
d) 10943 j) logs150 + 1095310
log;5 logsg
€) log;125 k) 2loge¢l2 — 2logg?2
f) 24+l0g25 l) log,8 —log,5+ log,10 — 3log,2
Zadanie 21: Wyznacz liczbe x, podajgc odpowiednie zatozenia:
a) logzx=3 d) log,5 = _é
4
b) logizsx =3 e) log,9 =2
1 1 4
c) logzx=—3 f) logy-=—<

Zadanie 22: Oblicz:
a) log36-1logg9
b) log,611-log,,14
c) 2logs2-logs,V3

Zadanie 23: Oblicz:

a) Jedlilog,b = 5 wyznacz log ;3b?
b) Jedlilog,3 = a wyznacz logg9
c) Jedlilogs2 = m wyznacz log,25



Zadanie 24: Wyznacz dziedzine funkgcji:

a) f(x) =logy1(4— x?)
b) f(x) =log,z_,(x? — 2x — 3)
c) f(x) =logys

x+1

d) f(x) =log,(2* — 16v2)

Zadanie 25: Naszkicuj wykres funkcji f(x) oraz oméw wtasnosci:

a) f(x) =logy(x—1)—2 d) f(x) =1—logy(x + 3)
b) f(x) =logs(x+3)+1 e) f(x) =llog,(x +4)|
o) f(x)=logs(=x) -2 ) £G) = [logslx + 2|

Zadanie 26: Wykaz, ze funkcja f(x) = log,(1 — x) — log,(x + 1) jest nieparzysta.
Zadanie 27: Wykaz, ze funkcja f(x) = logs cos2x jest parzysta.
Zadanie 28: Rozwigz graficznie réwnanie, badz nieréwnos¢:

a) log,(x—1)=4—x c) logy(x —2) — 1> 4x —x?
b) log,lx| =1 — x? d) |logz x| > 0,5x — 2,5

Zadanie 29: Rozwigz rownania, badz nieréwnosci:

a) log,(x+4)=3 e) log,(x —6) <log,(2x + 4)
b) log,(x —7) =4 f) loglx—1) +log(x+1)=0
¢ log,(2x—1)=2 g) logs(x?—4x+3) <1

d) logs(x +10) —logs(7 — 2x) = —4 h) log,_,(x+3) <1

2log,158

b log1003 log1005
Zadanie 30: Oblicz wartos$¢ wyrazenia a™, jeSlia = (5 logs .5 logs )

1
oraz b = V36 — 16V5 - (4 + 2V5)2
Zadanie 31: Oblicz: loge2 - loge18 + logZ3

Zadanie 32: Wiedz3c, ze log;20 = a oraz log;15 = b, wyznacz log,360

Zadanie 33: Wiedzac, ze a = log8 oraz b = ——, oblicz wartoé¢ wyrazenia 274% + 163,

log81 log64’
Wynik podaj w najprostszej postaci.

Zadanie 34: O ile procent liczba log8 jest mniejsza od liczby log?4 + log25 - log4
Zadanie 35: Oblicz log,Vab wiedzac, ze log,b = 5dlaa,b > 0oraza # 1

Zadanie 36: Wyznacz wszystkie wartosci x dla ktorych ciag: log2, log(2* — 1), log (2* + 3) jest ciggiem
arytmetycznym. Podaj jego rdznice.

Zadanie 37: Wyznacz wszystkie wartosci parametru m dla ktérych réwnanie: x? + 2x + ilogz(m +1)=0
ma dwa rdzne rozwigzania, ktérych suma odwrotnosci jest réwna -8.

Zadanie 38: Wyznacz wszystkie wartoéci parametru m dla ktérych nieréwno$é: x2 -logzm +2x — 1 < 0
jest spetniona przez dowolng liczbe rzeczywista.



