Zadania z geometrii czworokata

(poziom rozszerzony)

Czesc |
Zadanie 1: Jedna przekatna czworokata dzieli go na dwa tréjkaty o obwodach 20 cm, 40 cm, a druga na dwa tréjkaty

o obwodach 30 cm i 50 cm . Wiedzac, ze suma dtugosci przekatnych jest rdwna 26 cm, oblicz obwéd

czworokata.

Zadanie 2: Oblicz dtugos¢ przekatnych czworokata ABCD, wykorzystujgc dane z rysunku:

a) D b)

Zadanie 3: Oblicz miary katéw czworokata, jesli miary kolejnych katéw pozostajg w stosunku 2:3:5:5.

Zadanie 4: Oblicz miary katéw czworokata, jesli pierwszy kat jest o 20 stopni mniejszy od drugiego. Trzeci jest o 70

stopni wiekszy od pierwszego, a czwarty jest Srednig arytmetyczng trzech pozostatych.

Zadanie 5: W pewnym trapezie trzy boki majg dtugosé 6 cm, a kat rozwarty ma miare 120 stopni. Oblicz dtugos¢

dtuzszej podstawy trapezu.

Zadanie 6: W trapezie rGwnoramiennym o obwodzie (18 + 8\/7) cm wysokos$¢ jest rowna 4 cm, a kat ostry ma miare

45°, Oblicz dtugoéci bokéw trapezu.

Zadanie 7: W trapezie rownoramiennym miara kata ostrego wynosi 60°. Wysokos¢ trapezu jest réwna 3v3 cm, a

dtugosc przekatnej wynosi 2v19 cm. Oblicz obwdd trapezu.
Zadanie 8: Na podstawie rysunku oblicz dtugos¢ dtuzszej podstawy trapezu prostokatnego ABCD:

a) p 2 c b) D c




Zadanie 9: Odcinek faczacy srodki ramion trapezu ma dtugo$é 10 cm, a odcinek tgczacy srodki przekatnych ma

dtugosc 3 cm . Oblicz dtugosci podstaw trapezu.

Zadanie 10: W trapezie ABCD przekatna AC tworzy z ramieniem BC kat rowny katowi ADC. Wykaz, ze miara kata ABC

jest rowna mierze kata DAC.

Zadanie 11: Oblicz miary katéw réwnolegtoboku, w ktérym miara jednego z dwéch kolejnych katéw jest o 38°

wieksza od miary drugiego kata.

Zadanie 12: W rombie przekatne tworzg z jednym z bokdw katy, ktérych réznica miar wynosi 36°. Oblicz miary katéw

rombu.
Zadanie 13: Oblicz dtugos¢ boku kwadratu, jesli przekagtna jest o 2 cm dtuzsza od boku.

Zadanie 14: Obwdd prostokata jest réwny 142 cm . Przekatna prostokata jest o 1 cm dtuzsza od dtuzszego boku.

Oblicz pole prostokata.

Zadanie 15: Kat ostry rombu ma miare 30°. Wysoko$é ma dtugos$é 2 cm . Oblicz obwéd rombu oraz dtugosé krotszej

przekatnej.

Zadanie 16: W réwnolegtoboku o obwodzie 40 cm przekatne sg dwusiecznymi katéw, a ich dtugosci pozostajg w

stosunku 3:4. Oblicz dtugosci przekatnych.

Zadanie 17: Czy czworokat ABCD mozna wpisaé w okrag, jezeli stosunek miar katéw przy wierzchotkach A, B, C, D
wynosi odpowiednio:
a) 3:6:10:7 b) 6:3:10:7 c) 10:8:10:8

Zadanie 18: Wyznacz miary katéw czworokgta ABCD wpisanego w okrag, wiedzac, ze:
a) |<B|=2|<A|oraz|< C|=3|< A
b) |<Al|:|<Bl:|< D|=5:4:2

Zadanie 19:W prostokacie mniejszy bok ma dtugosé 6 cm, a kat ostry miedzy przekatnymi ma miare 30°. Jaka jest

dtugosc promienia okregu opisanego na tym prostokacie?

Zadanie 20: Na trapezie opisano okrag o promieniu dtugosci 25 cm . Dtuzsza podstawa trapezu jest Srednicg okregu.

Wiedzac, ze przekatna trapezu ma dtugos¢ 40 cm, oblicz obwdd trapezu.

Zadanie 21: Na trapezie o podstawach dtugosci 16 cm i 8 cm oraz wysokosci 8 cm opisano okrag, jego Srodek lezy

wewnatrz trapezu. Oblicz odlegtosci srodka okregu od wszystkich bokéw tego trapezu.
Zadanie 22: Oblicz obwéd czworokata ABCD opisanego na okregu, majac dane: |[AB| = 10 cm, |CD| = 11 cm.

Zadanie 23: Oblicz obwéd czworokata ABCD opisanego na okregu, majac dane: |AB|: |BC|:|CD| = 2: 3: 4 oraz
|AD| = 15 cm.



Zadanie 24: W romb wpisano okrgg. Punkt stycznosci okregu z bokiem dzieli bok na odcinki 4 cm i 9 cm . Oblicz

dtugosc¢ przekatnych i wysokosé rombu.

Zadanie 25: W trapez réwnoramienny wpisano okrag. Wiedzac, ze ramiona majg dtugo$¢ po 6 cm, a jedna z podstaw

jest dwa razy dtuzsza od drugiej , wyznacz dtugosci podstaw trapezu.

Zadanie 26: Odcinek taczacy srodki ramion trapezu ma dtugos¢ 8 cm . Wiedzac, ze w ten trapez mozna wpisac okrag,

oblicz obwdd trapezu.

Zadanie 27: W trapez prostokatny wpisano okrag. Punkt stycznosci okregu z dtuzszym ramieniem dzieli to ramie na

odcinki 6 cm i 24 cm . Oblicz obwéd trapezu.

Zadanie 28: W trapez wpisano okrag. Punkt stycznosci okregu z dtuzszg podstawg trapezu dzieli te podstawe na

odcinki dtugosci 2,5 dm i 4 dm. Wysokos$¢ trapezu ma dtugosc¢ 4 dm. Oblicz obwéd trapezu.

Zadanie 29: Wykaz, ze jesli czworokat wpisany w okragg ma jedng pare bokdéw przeciwlegtych rownej dtugosci, to

przekatne tego czworokata majg taka sama dtugosc.

Zadanie 30: Wykaz, ze jesli w dowolnym czworokgcie ABCD dwusieczne katow wewnetrznych wyznaczajg czworokat,

to mozna na nim opisac okrag.

Zadanie 31: Dtugosci bokdéw jednego pieciokata majg sie do siebie jak 2: 5: 1: 3: 4, a jego obwdd jest réwny 30 cm .

Oblicz dtugos¢ bokéw drugiego pieciokata, bedgcego obrazem pierwszego w podobienistwie o skali g .

Zadanie 32: Obrazem pétkola F w podobienstwie o skali gjest potkole Fy, ktérego obwdd wynosi 12 cm . Oblicz

dtugosc promienia poétkola F.

Zadanie 33: W prostokgcie ABCD dtugosci bokdw pozostajg w stosunku 3: 4. Obrazem prostokgta ABCD w
podobienstwie o skali %jest prostokat, ktdrego przekatna ma dtugosc 7,5 cm .Oblicz réznice obwodéw

tych prostokatow.

Zadanie 34: W trapezie poprowadzono rownolegty do obu podstaw odcinek, ktéry podzielit ten trapez na dwa

trapezy podobne. Oblicz dtugosc tego odcinka, jesli podstawy trapezu majg dtugosé:

a) a=9cm,b=4cm b) a=18V2cm,b =4vV2cm

Zadanie 35: Dtugos¢ boku rombu ABCD wynosi 4 cm, a kat ostry ma miare 60°. W rombie EFGH wysoko$é ma 9 cm, a

krétsza przekatna ma 6v/3 cm . Wykaz, ze romb EFGH jest podobny do rombu ABCD i oblicz skale

podobienstwa.



Czesc ll
Zadanie 36: Pole prostokata jest rowne 9 cm?, a $rednica okregu opisanego na tym prostokacie ma diugo$é 6 cm .

Oblicz miare kata ostrego miedzy przekatnymi prostokata.

Zadanie 37: Pole kwadratu wynosi 3/49 cm?. Oblicz dtugo$¢ boku kwadratu i jego obwdd.

Zadanie 38: W prostokgcie ABCD poprowadzono przekatng AC. Odcinek DE jest wysokoscig tréjkata ACD, a punkt E

dzieli przekatna prostokata na odcinki dtugosci 3 cm i 12 cm . Oblicz:

a) Pole prostokata ABCD
b) Obwdd trojkata ACD

Zadanie 39: Oblicz pole prostokata ktérego przekatne dtugosci 10 cm przecinajg sie pod katem:

a) «=60° b) o= 45°

Zadanie 40: Oblicz pole kota opisanego na kwadracie o bokul0 cm .
Zadanie 41: Prostokat ma boki dtugosci 3 cm oraz 6 cm, oblicz obwdéd okregu opisanego na nim.

Zadanie 42: Boki réwnolegtoboku majg dtugos¢ 12 cm i 9 cm, a jedna z wysokosci ma dtugo$é 4 cm . Oblicz dtugos¢

drugiej wysokosci rownolegtoboku. Rozwaz dwa przypadki.

Zadanie 43: Obwdd réwnolegtoboku jest rowny 35 cm, a odlegto$¢ punktu przeciecia przekatnych od dwéch

sgsiednich bokéw rownolegtoboku jest odpowiednio réwna 3 cm i 4 cm . oblicz pole réwnolegtoboku.

Zadanie 44: Jeden z kagtow wewnetrznych réwnolegtoboku ma miare 60°, zas$ boki majg dtugosci 10 cm oraz 5 cm .

Oblicz pole rownolegtoboku.

Zadanie 45: W réwnolegtoboku ABCD kat ABC ma miare 135°, Wiedzac, ze jego obwéd wynosi 24 cm oraz |AB| =

2|BC| oblicz pole réwnolegtoboku.

Zadanie 46: Przekatne rdwnolegtoboku majace dtugosé 24 cm i 10 cm sg jednocze$nie dwusiecznymi jego katow.

Oblicz pole i obwdd réownolegtoboku.

Zadanie 47: Pole rombu, ktérego kat rozwarty ma miare trzy razy wiekszg od miary kata ostrego wynosi 16 cm?.

Oblicz dtugos¢ boku rombu.
Zadanie 48: Przekatne rombu majg dtugosci 10 cm i 24 cm . Oblicz sinus kata ostrego tego rombu.
Zadanie 49: Pole rombu wynosi 156 cm?, a jego wysoko$¢ 12 cm .Oblicz sume dtugosci jego przekatnych.

Zadanie 50: Kat ostry rombu ma miare 30°, a suma dfugosci jego przekatnych wynosi 20 cm . Wiedzac, ze

z‘g15°:2—\/§, oblicz pole tego rombu.



Zadanie 51: Oblicz pole trapezu, majgc dane dtugosci podstaw a, b oraz dtugosci ramion ¢, d:

a) a=15 b=9, c=d=5
b) a=44, b=16, c =17, d =25
¢) a=28, b=7, ¢c=17, d =10

Zadanie 52: W trapezie, ktérego podstawy majg dtugos¢ 10 cm i 4 cm, miary katéw przy dtuzszej podstawie wynoszg

45° oraz 30°. Oblicz pole tego trapezu.

Zadanie 53: W trapezie ABCD, bok AB jest rownolegty do CD, zas przekatne przecinajg sie w punkcie P. Wykaz, ze
pola tréjkatéw APD i BPC sg rdwne.

Zadanie 54: Przekatna trapezu réwnoramiennego ma dtugo$¢ 10 cm i tworzy z diuzsza podstawa kat o mierze 45°.

Oblicz pole tego trapezu.

Zadanie 55: Trapez na ktérym mozna opisa¢ okrag i w ktdry mozna wpisac okrag, ma podstawy dtugosci 12 cmi 3 cm.

Oblicz pole tego trapezu.

Zadanie 56: Na okregu, ktdrego diugo$é promienia wynosi 2 cm, opisano trapez réwnoramienny o polu 20 cm?.

Oblicz dtugosci bokdw trapezu.

Zadanie 57: Na okregu o promieniu dfugosci 5 cm opisano trapez prostokatny, ktérego najkrotszy bok ma dtugosé 7,5

cm. Oblicz pole tego trapezu.

Zadanie 58: Na okregu opisano trapez, ktérego pole jest réwne 100 cm?2. Ramiona trapezu tworzg z dfuzszg podstawa

katy o miarach 30°i 45°. Oblicz dtugo$é¢ promienia okregu.

Zadanie 59: Pole trapezu rownoramiennego jest rowne 156, a jego ramie ma dtugos¢ 13. W trapez wpisano koto.

Oblicz pole tego kota.

Zadanie 60: W okrag o promieniu 5 cm wpisano trapez, ktdrego podstawa jest srednicg okregu. Przekatna trapezu

ma dtugos¢ 8 cm, oblicz pole trapezu.

Zadanie 61: W trapez réwnoramienny wpisano koto. Krotsza podstawa trapezu ma dtugos$¢ 4 cm, a ramie 20 cm

dtugosci. Oblicz pole tego trapezu.

Zadanie 62: Pole trapezu jest réwne 72 cm?, za$ pole kota wpisanego w ten trapez wynosi 161 cm. Oblicz dtugosé
ramion trapezu w przypadku, gdy trapez jest:
a) Rdéwnoramienny b) Prostokatny
Zadanie 63: Obwdd czworokata jest rowny 54 cm. W czworokat ten wpisano koto o promieniu 4 cm. Oblicz pole

danego czworokata.

Zadanie 64: Dane sg dtugosci d; i d; przekatnych czworokata wypuktego oraz miara kagta miedzy tymi przekgtnymi.

Oblicz pole czworokata, jesli:



a) d; =10, d, =6, x=30°
b) d; =8V3, d, =4, x=60°
¢) dy =12, dy = 5V2, x=135°

Zadanie 65: Pole pewnego czworokata wypuktego wynosi 35,a jego przekatne majg dtugosé 10 i 14. Oblicz miare kata

przeciecia sie przekatnych tego czworokata.

Zadanie 66: Figura F;jest podobna do figury F> w skali 1,5. Oblicz pola tych figur, wiedzac ze réznica tych pdl wynosi

85 cm?.

Zadanie 67: W trapezie ABCD zaznaczono punkt E na ramieniu AD oraz punkt F na ramieniu BC i otrzymano trapezy
CDEF oraz ABFE, ktére s do siebie podobne. Wiedzac, ze stosunek pdl trapezéw podobnych wynosi 4: 9,

a dtugosc¢ odcinka EF jest rowna 18 cm, oblicz dtugos¢ podstaw trapezu ABCD.

Zadanie 68: Dziatka ma ksztatt prostokata o wymiarach 50 m na 40 m. lle cm? bedzie zajmowac obszar tej dziatki na

planie sporzadzonym w skali 1: 2 000?

Zadanie 69: Prostokatna dziatka na planie, sporzagdzonym w skali 1: 1 000, ma wymiary 15 cm na 20 cm. lle hektarow

ma dziatka w rzeczywistosci?

Zadanie 70: Jezioro Dabie ma powierzchnie réwng 5600 ha. Oblicz jakg powierzchnie zajmuje to jezioro na mapie

wykonanej w skali 1: 400 000?



